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APELLIDO:
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DNI (registrado en SIU Guarani):
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1 2 3 4
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Duracion del examen: 1h 30'. Completar los datos personales con letra clara, mayuscula e imprenta.

No se aceptaran respuestas en lapiz.

7x+2
2x-1

>3

1. Hallar los valores x € R que son solucion de la siguiente inecuacion

Solucién:
Para resolver esta desigualdad, primero comparamos con cero y reescribimos la expresién como sigue

7x + 2
2x — 1

>3

7x+ 2

-3>0
2x — 1

7x + 2 —3(2x—])>0
2x — 1

7x+2 —6x+3

2x — 1
x+5 >0
2x — 1

Para que la fraccidn sea mayor que cero, es decir que tenga signo positivo, debe cumplirse algunos de los siguientes casos:
Caso 1: x+5>0 y 2x—1>0

x >-=5 y 2x > 1
1
x >-=5 y x >3

. .. . , 1 .z
Los valores de x que verifican ambas condiciones en simultaneo son aquellos mayores a > por lo que la solucidn para este

. 1
primer caso es (3; +0).

Caso 2: x+5 <0 y 2x—1<0
x <=5 y 2x < 1
1
x <=5 y x <3

La solucidon en este caso es x € (—oo; —3).

., . -z . 1l
Luego, la solucion final queda expresada como la unién de ambas soluciones, por lo que x € (—o0; —5) U (5; +00).
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2. Dada la funcién f(x) = —2x + 3y el punto P = (a; 5), determinar el valor de a € R para que P sea un punto del

gréafico de f. Para el valor hallado, calcular la ecuacién de la recta que pasa por los puntos Py Q = (2; 11)
Solucién:
Para que P sea un punto del grafico de la funcidn, debe ser de la forma (a; f(a)). Luego, debe verificarse que f(a) = 5.
Planteamos esta Ultima condicion:
fla)=35
-2.a+3=5

—2.a=5-3

De esta manera, tenemos que P = (—1; 35).

Por otro lado, sea g(x) = mx + b la funcion lineal que pasa por P y Q. Esto significa que, como g pasa por P, vale que

g(—=1) = 5,y como también pasa por Q, se tiene que g(2) = /1. Luego,

m.(=1)+b =35 y m2+b=11
-m+b=35 y 2m+b=11
b=54+m y b=11—-2m

por lo que 5 + m = 11 — 2m, y podemos despejar el valor de la pendiente

2m+m=11-95

Iim=6
m=6:3
m=2

Reemplazando este valor en alguna de las dos igualdades anteriores, obtenemos el valor de la ordenada
b=5+2
b=7

Luego, la recta que pasa por los puntos P y Q dados esy = 2x + 7.
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3. Hallar los valores de a, b € R sabiendo que los polinomios

P(x) = (a + 2b) x2 + 6x + 4 QG) = —x? + (5a — b)x +3

cumplen la siguiente relacion 2P(x) —3Q(x) = 0.

Solucién:

Planteamos la relacién que cumplen los polinomios para obtener una relacion entre los valores de a y b:

2P(x) — 30(x) =0
2P(x) = 3Q(x)

2@+ 2b) x> + 6x +4) = 3(—x° + (5a—b)x+§)

2(@+2b) x> +12x + 8= —-3x+3(5a —b)x + 8
Esta igualdad entre polinomios a la que llegamos se verifica si y sélo si sus coeficientes son iguales entre si. Es decir, los
coeficientes del término cuadratico deben ser iguales, asi como también los del término lineal y el término independiente.
Esto es
1) 2(a+2b) = -3
2) 12 = 3(5a—Db)
3) 8 = &8 (se verifica)

A partir de las relaciones 1) y 2), hallamos los valores de a y b como sigue:

1) 2(a+2b) =-3

2a+4b = -3
2a =—4b -3
_—4b 3
*=2P T2
=—2b ]
“= 2
y
2) 12 = 3(5a—Db)
12 = 15a—3b
124+ 3b = I5a
12+3b_
55 T
4+1b—
5750 T4
De la primera relacién obtuvimos que a = —2b — % y de lasegundaa = §+ éb , luego
2b 3—4+1b
2 55



i 3—2b+1b
5 2 5

23 11
TR
23 11
105 "
23 5
B
23
~%

Reemplazando el valor de b en algunas de las dos relaciones anteriores, obtenemos

23, 3 46 3 46 33
7 T R TR Y.
13
=2

b=

a
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4. Dada la funcién h(x) = Sr—c’ hallar su funcion inversa h™~(x) y obtener el valor de la constante ¢ € R para
que se cumplaque h~1(1) = 2

Solucién:

La igualdad 72~/ (1) = 2 se verifica si y sélo si h(2) = 1. Resolvemos esta tltima ecuacion

h(2) =1
2.2 _
52—¢c
i =]
10—c¢
4=10—c
c = 6.

2 S, .
Luego, h(x) = ﬁ Hallamos ahora su funcion inversa:

2x
Y=5x—6

y(5x — 6) = 2x
5yx — 6y = 2x
5yx — 2x = 6y
x(5y—2) =6y

x=

Intercambiando variables:
Y= 522

.y _ bx
Por lo tanto, 2™~ (x) = s



